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Tentamenopgave'
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Beschouw de differentiaaloperator D = (T)“ + e 2.
dr dr

1. Bepaal de fundamentele oplossing van D behorend tot D = {T € D'(R) :
dr(T) C [0. 4}

2. Bepaal de oplossing T € D' van de vergelijking DT =Y (de Heaviside één stap
functic). Aanwijzing: gebruik convolutic of de symboolrekening,.

3. Bepaal. mb.v. de symboolrekening. de oplossing f van het volgende klassieke
heginwaardeprobleem. waarbij g cen continue functic op R 1s:

(1) Df =g fOy=0.f(0)=1

4. Wat ix de oplossing wanneer g =17

5. Zij G cen functic van de klasse 2 op R. Geef voorwaarden op G zodat er ecn
continue functic f op R bestaat die voldoet aan de volgende convolutievergelijking
(2). Bepaal in dat geval de oplossing f.

(2) /Y flr =y’ — My = Gy, =0
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1. Definicer et begrip van convergentic van distributies T,, — T. n € N. of
T = lim T,. waar T,,.T € D'(R).

T ’
2. Toon aan dat de atheelding (;—'I . T — T continu is van D'(R) naar D'(R). d.w.z.
T, — T impliccert T! — T7.
3. Geef een voorbeeld van ecn rij continu differenticerbare functies (fr)u>1 zodat
T/ — (5.
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1. Construeer cen rij continue functies (g, ), > zodat Ty, — 5.
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1. Geof de definitic van “getemperde distributie’. en van de Fouricrgetransformecrde
van cen getemperde distributic.
2. Geef voor T € 8'(R) de Fouricrgetransformeerden van T’ en van 2mixT.
3. Toon aan dat de Fouriergetransforieerde vau een even (resp. oneven ) distributie
even (resp. oneven) is.
4. Bepaal de Fouriergetransformeerde T van de distributie S = signum (funetie
oclijk aan 1 voor a2 > 0, gelijk aan —1 voor ar < 0).
5. Geef de algemene inversicformule voor de Fouriertransformatic van getemperde

distributies. Bepaal hiermee de Fouricreetransformeerde van de distributie hw—.
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e delen T, 1E en [T zijn onafhankelijk. Verduidelijk je antwoorden door de gebruikte stellingen te

noenienl.



